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T. шга TRIGONOMETRIA 


ACADEMIA 


MISCELÁNEA 


PLANO COORDENADO 
RECTA 


P а GEOMETRÍA ANALÍTICA 


1.RADIO VECTOR: 


“ OP: Radio Vector 


г = V (X0)“ + (уо)? т > 0 


A 


„кк ала GEOMETRÍA ANALÍTICA 


AGADEMIA 


2.DISTANCIA ENTRE 2 PUNTOS CUALESQUIERA : 


B(x2;Y2) 


A 


n GEOMETRIA ANALÍTICA 


Observación 1: 


L Si AP+PBes mínimo == EE 


V, 


= AP GEOMETRÍA ANALÍTICA 


3.COORDENADAS DEL PUNTO QUE DIVIDE A UN SEGMENTO EN UNA RAZÓN DADA: 


AQ; ул) 


+ OBSERVACIÓN: 


т. - GEOMETRIA ANALÍTICA 


Observación 2: 


CD: Ceviana 


A 


P Ж. GEOMETRÍA ANALÍTICA 


Observación 3: 


CD: Bisectriz 


№ 


„= GEOMETRIA ANALÍTICA 


4 COORDENADAS DEL PUNTO MEDIO: 


B(x2.y2) X1 + X2 
XM = 2 
M(x;y) y Ут +Y2 
м = 
2 


A(x1;y1) 


+ OBSERVACIÓN: 


A е GEOMETRÍA ANALÍTICA 


5.PROPIEDAD DEL PARALELOGRAMO: 


C (хз ; уз) 
В (x2 ! y2) 
X1 + X3 = + Хү 
D(xa. уа) 
4% OBSERVACIÓN: 
А (хі ; yi) 


та ла GEOMETRÍA ANALÍTICA 


ACADEMIA 


6. COORDENADAS DEL BARICENTRO: 


_ X1TX2TX3 | Ул + Y2 + Уз 
он MET 


+ OBSERVACIÓN: 


-—— Ras GEOMETRÍA ANALÍTICA 


ACADEMIA 


7. COORDENADAS DEL INCENTRO: 


C (xa. ya) 


+ OBSERVACIÓN: 


A (xi; yi) 


„= GEOMETRÍA ANALÍTICA 


8. ÁREA DE UNA REGIÓN POLIGONAL: 
Y 


x < 
E 
5 4 XN Na ll: 
(F)|X3. уд | X Уз |Хд. Уз |(+) 
Х,.Уз | X2 2 |X3- Y2 
X1.Y2 | X1 Уі |X2- Y1 
I D 
= D —I 
2 


4 OBSERVACIÓN: Se coloca valor absoluto, si 
uno de los vértices es desconocido. 
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9. Coordenadas Simétricas 


P (m , —n ) „Р (—m;-n) 


Simetría con: 


XX — "y" cambia de signo 
Y Y — "x" cambia de signo 


О — "xe y" cambian de signo 


A 


n GEOMETRIA ANALÍTICA 


10. Coordenadas Ortogonales: 
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PROBLEMAS Y RESOLUCIÓN 


“u 

> 
PITAGORAS 
ACADEMIA 


REPASO 


1. Si en la figura: OA = OB; PA = 2(PB). Calcula la suma de los valores posibles que pueden tomar las coordenadas del 
punto P. 


Resolución: 
Y Por coordenadas ortogonales: B(—2; 5) 
ВС-285) PA = 2(PB) 
4(0—5)? + (b — 2)2 = 24 (—2 — 0)2 + (5 — b)? 
АР" 
25 + b? — 4b +4 = 4(4 + 25 — 10b + b?) 
A(5; 2) 29 + b? — 4b = 116 — 40b + 4b? 


3b“ — 36b +87 —0 
36) 

b, + b, = 3 

.. b, +b> — 12 


CLAVE: E 


REPASO 


2. Si los vértices de un triángulo son A(1;1), B(6;13) y C(5;4); además el punto de intersección de la bisectriz 
exterior del ángulo A con el lado opuesto BC tiene como coordenadas D(m; n), calcular: 4 (m + n) 


Resolución: B(6;13) Por propiedad de la bisectriz | 13(5; 4) — 5(6; 13) 
Y exterior: | D= 1“ 
AB DB | (65: 52) — (30: 65) 
AC DC | DS A 
+ (13 — 1)? | 
pi 8D | dE 
EES | 8 8 
13C = 5B+ 8D | 7 X 
I m n 
13C — 5B | 
8 | (meme) 
| „ 4(m + n) = 11 
(m: n) | CLAVE:B 


REPASO 


3. En la figura los ángulos OAB y ABC son rectos, además se sabe que: AB = 3(0A); AM = MC. Calcule el valor de la 


siguiente expresión: y/11Tan(0) — 2 l ión 
27 

AL 
Tan9 = 11 


„= 
27. 
11 


А = J 11Tan(0) — 2 


TanO = 


CLAVE: E 


REPASO 


4. Del gráfico, S es un punto de tangencia, NK=6 . Halle la diferencia de las coordenadas de D. 


Y N(9;15N 


Resolución: 
7° 4(22; 8) + 1(9; 15) 
6 4m B 5 
1 K а? р (88: 32) + (9; 15) 
m D 5 
“ES C(22;8) a 
D EMT o 
Үнэ 
Diferencia de coordenadas de D: 
97 47 
5 5 
10 


CLAVE: С 


REPASO 


5. En el gráfico, K es punto de tangencia, NK=6, mKS = mŠB у G es baricentro de la región triangular NOB. Calcule GS 


Resolución: 
ү а= (6+3/2-4) -(3/2-2) 
NKO » 6 - а= (3/242) + (342 - 2) 
S(6 + 3V2: 3/2) d= Ї (8427 + 27] 
| G(4; 2) 6 a 
G 3V2 
fang 6 y = ne = b 


CLAVE: D 


REPASO 


6. Del gráfico mostrado, calcule la suma de coordenadas del baricentro del triángulo ABC, si su área es máxima. 


Resolución: 
C(1;8Y; 8) 
С 
За? +a | 3a+1“ *5 | —10 
5а+10| а+2 9| 24a+8 
—16 -2 а a“ + 2a 
A(—2, 8) 2 
3a“ + 6a— 6 a? + 26a — 2 
B(36;5); 5) 

—2a“ + 20a + 4 

o(-2+16+7,5+3+8) D ———— 
2 А S = 2 — (až — 10а+25) +25 

G(7;6) 5-27-(а-5) 
- Suma = 13 po = 0 


máx CLAVE: A 


4255 
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7. En un triángulo ABC, A(0;0); B (5;12), C (2:0). Calcule la longitud de la bisectriz interior AN. 


Resolución: 


y (265; 12) + 13(2; 0) 
| 1342 | 


(90:24) + (26:0) 
PAS 


" 12 8 
55 


> 
Z 

|| 
pa 
DR 

+ 
у 
ul a 


CLAVE: E 
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8. Calcule la longitud del recorrido más corto desde un punto C; a un punto de C; tocando el eje de abscisas y el eje 


de ordenadas. » 
Y Resolución: 


Сі 
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C1 


D = V (11 — (-4)? + (9 - (—6))2 
D = /(15)2 + (15)2 
D = 15V2 


X 


л Recorrido mínimo = 15V2 — 5 


(--4; 


CLAVE: D 


REPASO 


9, Halle el perímetro de la región cuadrangular, cuyos vértices son los puntos medios de los lados de un cuadrilátero 
ABCD, donde A(—3; —1), B(0: 3), C(3; 4) y D(4; —1) 


2 
3 1 
Resolución: MQ = NP = _ 5) bíle). 


МО = NP = 2/2 


PQ = MN = 7 1y : 1 | 
а-мн- (2-2) «(27 n) 


v61 
PO = MN 772. 


2рммро = 2(2V2) + 2 ES 


o ZPMNPO — 442 p V61 
CLAVE:C 
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10. Un rombo, ubicado en el primer cuadrante tiene un ángulo interior que mide 150? y los puntos (0;0) y (8;0) son 
dos vértices. Determine las coordenadas del vértice de mayor abscisa. 


Resolución: 


CLAVE: B 


> 


PITAGÓRAS LA RECTA 


ACADEMIA 


1.-Definición: 
Ly “ Ө: Ángulo de inclinación 


(X5; y2) 0 <68 < 180° 


* P(xg; yo): Punto de paso 


A y В: Interceptos 


е Pendiente 


тау Би 


m 
шэг 


“u 

> 

PITAGO 
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RAS 
IA 


2.- Ecuación de la recta: 


LA RECTA 
a) Forma Punto de paso-Pendiente: | у-уо = т(х- хо) | 


b) Forma Pendiente - Intercepto: 


c) Forma Simétrica : BER 
d) Forma Cartesiana : E 


e) Forma General: Ах + Ву+С=0 | 


— Coef. de x 
— Coef.de "y" 


X - LA RECTA 


ACADEMIA 


3.- Propiedades: 


a) Rectas paralelas: 


— Sl: 226 | Lo 


mı = ma 


L, Lo 


нийн LA RECTA 


b) Rectas perpendiculares: 


Lo 


= Si: 1 Lo 


Шал. m> = -1 
1: M2 


P - LA RECTA 


ACADEMIA 


c) Ángulo entre 2 rectas: 


PX - LA RECTA 


ACADEMIA 


d) Distancia de un punto a la recta : 


P(m; n) 


CF Ax + Ву +С = 0 


та [A(m) + B(n) + СІ 
NE VET 


M. а LA RECTA 


ACADEMIA 


e) Distancia entre rectas paralelas: 


C; Ax + By + Су = 0 


Со Ах + Ву + С, = 0 


> 


PITAGORAS LA RECTA 


f) Ecuación de la recta equidistante: 


C; Ax + By + Су = 0 
Leg 


Со Ах + Ву + С, = 0 


onions LA RECTA 
g) Rectas coincidentes: 


C; Ax + Bett 0 


2Mx+Ny+P=0 


> 


кейіне LA RECTA 


h) Ecuación de la recta bisectriz: 


Li: Ах + Ву + C4 = 0 


(х;у) т 


Lo: Asx + Boy + C> E 


|A4X ar Buy == Cil = |A2X F Boy F С. | 


(Až IBN ГЕ UB 
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11. En la figura L1: X — Зу = O y L3: 2x — y = Oy P(10;10), determine la ecuación de la recta que pasa por A y B. 


53 
A372 CLAVE: D 


Y 12 Resolución: | 
І 
"— 6 ҰВС6: 12) | „1274 _ 4 
AS E | UL— 6-12 3 
4-- ;P(10;10) | 
HS | Punto — Pediente: 
- I 
| | 4 
! | uy-12-(-;)&-9 
| 3 

k 6 | 
12 3g i | 

| ! L: 3y — 36 = —4x + 24 
L | 

x | ^ L:4x + Зу = 60 

КА(12:4) | 
53° / a, і | 
eh І І 
| 
І 
І 
І 
- 


REPASO 


12. Si en la figura se sabe que BC = 3(0A) = 3(AB),calcule la distancia (en u) del origen a la recta L. 


Resolución: Y 
3 ` 1 
Punto — Pediente: а 
1 
L: y-0= гоё (=D) 
3 L:x+4y+1=0 3k K 
Е |100) + 4(0) + 1] 
417 
1 
C m, = 72 йы v17 
| = A(4; 1) 
k 1 
ho o or — 1 > 
8 — dlc 4 X 


CLAVE: A 


REPASO 


13. De la figura calcule el área máxima de la región triangular ABP (en u“), si las abscisas de A y B son —2 y 5, 


respectivamente: 
Resolución: | Ш Ш 
| Ав = (5 = (2))2 + (1 (6))2 + g- 10110 - 4l 
l i 1/12 2 
Р р | АВ = 742 | 1“ +1 
| a 
| | V2 
| ! d= 4V2 
ç _ 1V2. 5V2 
72 2 
48235 


L:x—y—4=0 CLAVE: С 


REPASO 


14. Calcule el área (en u?) de la región triangular que forman las rectas 


Їїйгх-у-44-0 L2:X+ Зу – 16 = 0 L3:x—5y+8=0 
Resolución: 
1. „5 
—15 23951 1 
717 31-9 
31 1 5135 
=5 27 
| 27- (55) 
Ly NL>: (A) | L, N La: {B} | Lo (11 5:1С) S 2 
x=y-4=16- Зу | x=y-4=5y-8 | X=16-3y=5y-8 :S=16u? 
4y = 20 | Ay = 4 | By = 24 
у-5 | y=1 | үс; 
>x=1 | 2x--3 | ыы; CLAVE: С 


"die REPASO 


15. En el gráfico, AM=MN y NL=LB. Halle la ecuación de la recta MS en forma simétrica. 


CLAVE: С 


Resolución: 
: b 
І мэр 
| 14 —1 | y = Mx + 
(0; 14A Mys = MAL = 927 | 13 
| y=-——X+8 
ЖЕБЕ | / 
6 Dus = 77, | 7y = —13x + 56 
І 
P S)MN | 13x + 7y = 56 
І 
14 | X у _ 
6 IEC 
І 
0:2)N | 13 7 
2 | 
І 
DB Ts | 
O a Paso | 
| 
І 
І 
І 
І 
1 
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16. En el gráfico, BC=4. Halle la ecuación de la recta L. 


Resolución: 4-13 
Y L i d 21 
4 4-3 
e y — yo — m(x — xo) 
2 _ 
i у-4- La-a 
(1 VEJA Зу — 12 = (4— V3)(x— 4) 
| 2 A Зу — 12 = (4 - V3)x — 16 + 4V3 
SE e “ы (4 — V3)x — 3y — 4 + 4V3 = 0 
m Х CLAVE: D 
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17. Dadas las rectas L4:5x + 2y + 1 —0yl>:2x+5y — 8 = O, determine la ecuación de la recta L4 bisectriz del menor 
ángulo que forman Їл y Ls 


Resolución: 


CLAVE: C 
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18. Calcule la suma de coordenadas de la proyección del punto P(0;8) sobre la recta L: 4x — Зу — 26 = 0 


Resolución: 


CLAVE: E 


REPASO 


19. Se desea ir del punto A(—1: 6) al punto B(5; 21), pasando por un punto Р que pertenece a la recta L: Зх — y — 1 = 0, 
de manera que el recorrido (AP + PB), sea el mínimo posible. Calcule la suma de coordenadas de P. 


m, = 


L1:X—y+4-0 L>:X+3y— 16 = 0 L3:x—5y+8=0 
І / 
Resolución: B(5; 21) | па 
71 203 bn | 2 
087 ) H(a: 3a — 1) ! B'=2H-B 
І 
= > MBA = —4 | 
мин? [6 99 : | 822122, esa) 
A(—1: 6) B (== | 10' 10 
сеир иара 
doom к EWEN 1575. 
да-66--а%5 Io (46 98 
n | 455 
57-10 | 
| 
І 
І 
І 
І 
І 
І 
І 
! 
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6 
ШАВ” = 46 

— +1 

4 
MAB’ = 


PEL =P(n;3n-1) 
Map = MaBr 


Gn-1)-6 4 


n—(—1) 3 
9n — 21 = 4n + 4 


n — 5 


- Suma de coordenadas de P—19 CLAVE: С 


зу. 
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20. El ortocentro de un triángulo cuyos vértices son A(1; 3), B(5; 7) y C(3; 11); es H(a; b), calcule 3(a — b) 


Resolución: 


CLAVE: D 


TRIGONOMETRÍA 


>> FIN DE LA SESIÓN 


PRACTICA Y APRENDERÁS 


